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tẺ VỀ ĐẸP OXY" 


Dự ĐOÁN VÀ CHỨNG MINH TÍNH CHẤT 
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— Khóa học được biên soạn giúp các em học sinh khôi 12,13 trong kì thi THPT QG sắp tới 

- Khóa: "Vẻ đẹp Oxy" là khóa học được quay và phát 100% miễn phí Online trên youtube gồm 6 
chuyên đê ( 8 — 12 video) 

— Các bài giảng video sẽ được phát từ 1/6/2016 đến 22/6/2016 vào sang thứ 4, và CN hang tuần ( Dự kiến) 

* Các em học sinh có thể học theo một trong các các sau dây: 

Cách 1: Đăng kí và theo dồi kênh Youtube: CÂU LẠC BỘ GIA SƯ THỦ KHOA EFC 
Cách 2: Theo dõi trên Facebook: Tùng NT ( Email: tunganh? 11 0@gmail.com ) 

Cách 3: Theo dõi trên Fage: CaulacbogiasuthukhoaEFC 
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Địa chỉ: Cơ sở 1: 50A/24 Ngọc lâm/ Long Biên/ Hà Nội 
Cơ sở 2: 43/24 Ngọc lâm/ Long Biên/ Hà Nội 


ĐT: 01694987807 (ThầyTùng) 
ĐT: 0942921229 ( Thầy Duy ) 
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"DẠY HỌC BẰNG TÂM" 
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oxydựđoAn 

CHỨNG MINH 


PHÁP XỞ LÝ BÀI 





BƯỚC 1: Phân tích kĩ đê bài và vẽ hình chuẩn, to, chính xác tuyệt đổi 
+ Nên vẽ đường tròn trước ( nếu có) 

+ Kí hiệu các giả thiết trên hình ( với màu mực khác thì tốt nhất ) 


BƯỚC 2: Kết nối giả thiết và câu hỏi đê bài => Đoán tính chất hình 


BƯỚC 3: Chứng minh tính chất hình (VD: 1, //, thẳng hang, bằng nhau.. 


BƯỚC 4: Dùng tính chất hình xử lý tìm Điểm, góc, độ dài... 

+ Nên tìm những điểm có giả thiết trước (VD: Điểm M G (H)) 

BƯỚC 5: Loại nghiệm thu được ( Theo giả thiết dê bài) 

+ Tính cùng phía ( khác phía) 2 điểm với một đường thẳng 
+ Độ dài khoảng cách từ điểm đã biết,.. 
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HÃY LÀM THEO HƯỚNG DẪN HỌC CỦA THẦY NHÉ !!!!!!!!!!!!!!!! 

* Bài tập được biên soạn theo hướng : " Dự đoán và chứng minh tính chất" được ẩn chứa trong mỗi bài 

1) Xem video khóa học xong rồi bắt đầu làm bài tập 

2) Các em phải tự giải hết các bài tập trước khi xem đáp án 

3) Phải nghĩ ít nhất 30 phút cho những bài khó mới tham khảo đáp án 

4) Ghi lại những kiến thức mình quên, hoặc không biết ra 1 quyển sổ nhỏ 


CHÚC CÁC EM HOC TỐT A A 
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Chuyên đè 1: Hình vuòng 


Bài 1: Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có A(4; 6), gọi M,N lần lượt là các điểm nằm trên cạnh BC và CD sao 
cho MAN — 45°, điểm M(—4; 0)và đường thẳng MN có phương trình llx + 2y + 44 = 0 . Tìm tọa độ các điểm B,C,D 
ĐS: 5(0; -2), C(-8; 2), D(-4; 10) 

Bài 2: Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có đỉnh c thuộc đường thằng d: X -I- 2y - 6 = 0, điểm M(l;l) thuộc 
cạnh BD biết rằng hình chiếu vuông góc của điểm M trên cạnh AB và AD đều nằm trên đường thẳng A : X + y -1 = 0. Tìm 
tọa độ đỉnh c ĐS: C(2;2) 

Bài 3: Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có c(2; —2). Gọi I, K lần lượt là trung điểm của DA và DC, M(-l;-l) là 
giao điểm của BI và AK. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của hình vuông ABCD biết B có hoành độ dương 

ĐS: A{- 2; 0), 5(1; 1), D(-l; -3) 


Bài 4; Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có điếm B thuộc đường thẳng (d) 2x - y = 0. Điểm M(-3;0 I là trung 
điểm AD, điểm K(-2;-2) thuộc cạnh DC sao cho KC = 3KD. Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông 

ĐS: A(-3;2), B(l;2), C(l;-2),D(-3;-2) 


Bài 5: Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có tâm I. Các điểm G (~; , E ( 3 -, — “7 lần lượt là trong tâm của 

tam giác ABI và tam giác ADC. xác định tọa độ các đỉnh hình vuông ABCD, biết A có tung độ nguyên 
ĐS: A{- 1; 4), 5(7; 6)7C(9; -2), 5(1; -4) 
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Bài 6: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có điểm E(7;3) là một điểm trên cạnh BC. Đường tròn ngoại tiếp tam giác 
ABE cắt BD tại N. Phương trình AN: 7x+lly + 3 = 0. Tìm toạ độ các đỉnh A,B,C,D của hình vuông biết A có tung độ 
dương, c có tọa độ nguyên và nằm trên đường thẳng 2x - y - 23 = 0 ĐS: A(-2;l), B(6;5),C(10;-3), D(2;-7) 

Bài 7: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có A(4;6). Gọi M,N lần lượt là các điểm nằm trên các cạnh BC và CD sao cho 
MAN = 45°,, điểm M(-4;0) và đường thẳng MN có phương trinh llx + 2y + 44 = 0. Tìm tọa độ các điểm B,C,D 
ĐS: B(0;-2), C(-8;2), D(-4;10) 

Bài 8: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có tâm I. Gọi M là điểm đối xứng của D qua c. Gọi H,K lần lượt là chân đường 
cao hạ tử D, c lên AM. Giả sử K ( 1;1), đỉnh B thuộc đường thẳng: 5x + 3y - 10 = 0 và phương trình đường thẳng 

HI: 3x + y + 1 = 0. Tìm tọa độ đỉnh B ĐS: B Q: ^ Ị 

Bài 9: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có K là điểm đổi xứng với A qua B. Trên cạnh BC, CD lấy các điểm M và N thỏa 
mãn BM = DN. Phương trình đường thẳng MK: X - y = 0, điểm N(-l;-5). Viết phương trình cạnh AB biết điểm A thuộc 
trục hoành và điểm M có hoành độ dương ĐS: X - 2y + 6 = 0 

Bài 10: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có đỉnh C(-4;-3) và M là một điểm nằm trên cạnh AB( M không trung A,B). 
Gọi E,F lần lượt là hình chiếu vuông góc của A, c lên DM và I(2;3) là giao điểm CE và BF. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của 
hình vuông biết rằng đỉnh B nằm trên đường thẳng d có phương trình X - 2y + 10 = 0 ĐS: A(8; 1), 0; 5), D( 4; —7) 
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Bài 1: Tương tự Mầu 1 trong bài giảng vi deo 

Bài 2: Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có đỉnh c thuộc đường thẳng d: X + 2y - 6 = 0, điểm M(l; 1) thuộc 
cạnh BD biết rằng hình chiếu vuông góc của điểm M trên cạnh AB và AD đêu nằm trên đường thẳng A : X + y -1 = 0. Tìm 
tọa độ đỉnh c. 


Giải: * Dự đoán và chứng minh: CM vuông góc HK 

Gọi H và K lần lượt là hình chiếu của M lên AB và AD 
Kẻ KM cắt BC tại N , CM cắt HK tại E 

Xét tam giác DKM vuông cân tại K => KD — KM = NC (1) 

Ta có tứ giác HMNB là hình vuông => HM = NM (2) 

Từ (1) và (2) => AHMK = ANMC => Ki = 

ta có M: - M 2 , mà M 2 + cĩ = 90° => Mì + K l = 90° => HK 1 CM 
Ta có c(6 — 2t; t) nằm trên đường thẳng d 
=> CM = (2t — 5; 1 — t) ,ũĩ=(l;-l) 

Vì HK 1 CM => 2t - 5 + t - 1 = 0 ^1 = 2 => c(2; 2 ) 



C(6 - 2t; t) 
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Bài 3: Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có c(2; —2). Gọỉ I, K lần lượt là trung điểm của DA và DC, M(-l;-l) là 
giao điểm của BI và AK. Tìm tọa độ các dỉnh còn lại của hình vuông ABCD biết B có hoành độ dương 

Giải: * Chứng minh: AK 1 IB 


Ta có AAKD = ABĨA 
=> aTb = ẤKD 

mà ẤKD + DÃK = 90° 

=> aTb + DÃK = 90° => AK JL IB 

Gọi H là trung điểm AB => tứ giác AHCK là hình bình hành => CH 1IB tại N 


Xét tam giác ABM có HN là đường trung bình => N là trung điểm BM 

Tam giác BCM có CN vừa là trung tuyên vừa là đường cao 

=> Tam giác BCM cân tại c => BC = CM 

_ rp 

=> MC = AB = BC = VĨÕ“(1) Bỉ = VAB 2 + AI 2 = Y 
Ta có AB 2 = BI. BM => BM = 2V2(2) 


Điểm B(a, b) 


Từ (l)và (2) => 


(a + l) 2 + (b + l) 2 = 8 
(a-2) 2 + (b-2) 2 = 10 


=>B(1;1) 


Phương trình AB:x — 3y + 2 = 0 _, _J 

Phương trình AM: X + y + 2 = 0 => A( 2; 0) BA — CD => D(—1; —3) 


A H B 
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Bài 4: Trong mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có điểm B thuộc đường thẳng (đ) 2x “ y = 0. Điểm M('3;0) là trung 
điểm AD, điểm K(-2;-2) thuộc cạnh DC sao cho KC = 3KD. Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông 


Giải: 


** Chừng minh BM vuông góc MK 
KM giao AB tại N Đặt AB = a 


Xét BM. MK = (BA + AM í MI) + DK ) = BA. MD + BA. DK + 

_2 

a a 

= 0 ;—I—;—h 0 = 0 

4 4 

=> BM vuông góc MK 

Phương trình BM qua M vuông góc MK'.X — 2y + 3 = 0 
BM giao (d) = B(l; 2) 


AM. MD + AM. 
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tam giác ABI và tam giác ADC. xác định tọa độ các đỉnh hình vuông ABCD, biết A có tung độ nguyên 


Phần tích: A có tung độ nguyên => Dự đoán và chứng minh EG 1AG 

Giai: 

Gọi M là trung điểm BI và N là hình chiếu vuông góc của G lên BI 

rp r Ị Ị AT IN _ AG _ 2 T , T _ — Tm jT _ 1 nT 

Ta có GN // AI => ^ = T 77 = r => IN = =- IM = ^ BI 

f/ IM AM 3 3 3 

E là trong tâm tam giác ACD => EN = IN + IE = ^ BI = BN 

=> EN = BN tam giác BGE cân tại G => GA — GB - GE 
=> A, B, E thuộc dường tròn tâm G 

mà ABE = 45° => ÀGE = 2ÀBE => Tam giác AGE vuông cân taị G 
Phương trình AG qua G và vuông góc GE: X + 13y — 51 = 0 
Điểm A(51 — 13t; t), có AG = GE => A = (—1; 4) ( loại 1 nghiệm lẻ) 

Phương trình BD đi qua E, M: 5x — 3y — 17 = 0 

í 10\ 2 / ll\ 2 170 D c 

tâm G bán kính GE: í X — 1 + (y “ 2 ) = ~a~ 

BD giao (C) = B(7; 6) Phương trình AD qua A vuông gócAB: 4x + y = 0 

AD giao BD = D(l; -4) mà ÃB = DC =3 c(9; -2) 


2 /11 7\ 
AG = =-AM =>M[Cr'.~ 

3 V 2 2/ 

Phương trình đường trò 
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Bài 6: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có điểm E(7;3) là một điểm trên cạnh BC. Đường tròn ngoại tiếp tam giác ABE 
cắt BD tại N. Phương trình AN: 7x+lly + 3 = 0. Tìm toạ độ các đỉnh A,B,C,D của hình vuông biết A có tung độ dương, c 
có tọa độ nguyên và nằm trên đường thẳng 2x-y-23 = 0 



Tứ giác ABEN nội tiếp đường tròn đường kính AE 
Phương trình EN qua E(7; 3) có VTPT: n = (11; —7) 

AN giao EN = N = |T;-| 

mà góc NBE = 45° => Cung AN = Cung NE => AN = NE 


AN vuông góc NE 
llx - 7y- 56 


= 0 


A t; 


—7t — 3 
11 


=> AN 2 = NE 2 => t = 9(loại) hoặc t = -2 => A(-2; 1) 


Điểm c(t; 2t - 23) => I = 


t — 2 t-11 


ta có AI. IN = 0 ^ t = 10 hoặc t = 39/5(Ioại) => c(10; — 3), 1(4; —1) 
Phương trình BC qua CE: 2x + y — 17 = 0 _ 

Phương trình BD qua IN: 3x — y — 13 = 0 ^ 



E(7;3) 


C(t;2t-23) 
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Bài 7: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có A(4;6). Gọi M,N lần lượt là các điểm nằm trên các cạnh BC và CD sao cho 
MAN — 45°,, điểm M(-4;0) và đường thẳng MN có phương trinh llx + 2y + 44 = 0. Tìm tọa độ các điểm B,C,D 
ĐS: B(0;-2), C(-8;2), D(-4;10) 

Giải: Gọi BD n AN = E, BD n AM = F, FN n ME = I 

Ta có NÃF = NDF = 45° => Tứ giác NDAF nội tiếp => AF ± FN 


Ta có MAẼ = MBẼ = 45° => Tứ giác ABME nội tiếp => AE 1 EM 
=> Trong tam giác AMN có AI là trực tâm => AI 1 MN tại H 

Phương trình AH qua A, vuông góc MN: 2x — lly 4- 58 = 0 

.. í 24 22\ 

AHHMN = HỈ-; y) 

Ta có A AMB = A AMH => B đối xứng H qua AM =$>*•■.Tìm được B(0; —2) 

Phương trình BC qua B, C: X + 2y + 8 = 0 

AB = BC = 4V5, BM = 2V5 BC = 2 BM 

BC = 2BĨVỈ( M là trung điểm BC) => C(-8; 2) 

ÃD = DC=> D(— 4; 10) 



A(4; 6) 


M(—4; 0) 


llx + 2y + 44 = 0 
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Bài 8: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có tâm I. Gọi M là điểm đối xứng của D qua c. Gọi H,K lần lượt là chân đường 
cao hạ từ D, c lên AM. Giả sử K ( 1;1), đỉnh B thuộc đường thẳng: (d) 5x 4- 3y - 10 = 0 và phương trình đường thẳng 

HI: 3x + y + 1 = 0. Tìm tọa độ đỉnh B ĐS: B Q; 0 


Phân tích: dự đoán và chửng minh HI // BK 


Giải: Do CK vuông góc AK => 5 điểm A, B, c, D , K thuộc đường tròn tâm I, bán kính IA => DK 1 BK( 1) 

=> HKD = ÀBD = 45° => Tam giác DHK vuông cân 
HD = HKvà ID = IK => HI I DK(2) 

Từ (l)và (2) => HI // BK A B 


Phương trình BK qua K và song song HI: 3x + y - 4 = 0 

'1 5 
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Bài 9: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có K là điểm đổi xứng với A qua B. Trên cạnh BC, CD lấy các điểm M và N thỏa 
mãn BM = DN. Phương trình đường thẳng MK: X - y = 0, điểm N(-l;-5). Viết phương trình cạnh AB biết điểm A thuộc 
trục hoành và điểm M có hoành độ dương ĐS: X - 2y + 6 = 0 


Phân tích: Dự đoán và chửng minh AN 1 MK 

Giải: Ta có AAND= AKMB => Ẩĩ = KĨ , mkAj + ĩi 2 = 90° => + Ả 2 = 90° 

Điểm A(t; 0) => ÃN = (-1 - t; -5) VTCP của MK: ư = ( 1; 1) 

ÃN.U => -t - 1 - 5 = 0 => t = -6 => A(—6; 0) 

Điểm M(a; a) thuộc MK 

Ta có AAND = AAMB => AN = AM 

<=> 50 = (t + 6) 2 + t 2 
£=> t 2 + 6t - 7 = 0 


AN ± MK 


A(t; 


<=> 


t = 1 


M(l; 1) 


Điểm K(b; b)thuộc MK Ta có MA = MK => 

Do M, K nằm cùng phía so với AN => K(6; 6) 
Phương trình AB qua A, K: X — 2y + 6 = 0 


K(6; 6) 
K(—4; —4) 


0 ) 


B 


K 



1 > - 

Á 





M 

V 


- ỷf — * - 

1 

3 N(—1; —5) 

c 
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Bài 10: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có đỉnh C(-4;-3) và M là một điểm nằm trên cạnh AB( M không trung A,B). 
Gọi E,F lần lượt là hình chiếu vuông góc của A, c lên DM và I(2;3) là giao điểm CE và BF. Tìm tọa độ các đỉnh còn lại của 
hình vuông biết rằng đỉnh B nằm trên đường thẳng d có phương trình X - 2 y + 10 = 0 


Phân tích: Dự đoán và chứng minh tính chất: BF 1 CE 


p ■ 7 ■ 

Giai: 

, ^ ^ ^ _ _ DF ME _ 

Ta có A 1 = c lt E 1 =¥ 1 = 90°, => AAEM ~ACFD => Ỷ~, = ^ (1) 

. AD AM_ 

.ADEA-AAEM =>^ = -fT(2) 

DE AE 

... DF ME AM AM 

Từ (1), ( 2 )^õ^ = ^g = XD = ÃB 

DF DN . 

KẻFN//EC =>^ = ^=>DN = AM 

=> MBCN là hình chữ nhật => M, B, c, N, F cùng thuộc đường tròn ( c) 
=ỳ BFN = 90° mà FN // EC => EC 1 BF 
Điểm B(2t - 10; 0 => ĨB = ( 2t - 12; t - 3 ) 



- 10; t) 


C(-4;-3) 


__ IC = ( —6; —6 ) 

Ta có ĩc. ĨB => -I2t + 72 - 6t + 18 = 0 => t = 5 => B(0; 5) 
Phương trình BC qua B, C: 2x — y + 5 = 0 


A(8; 1), D(4; -7) 
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m 

Lịch phát video: lOh ngày Chủ nhật 5/6/2016 


* Các em học sinh có thế học theo một trong các các sau đây: 


Cách 1: Đăng kí và theo dõi kênh Youtube: CÂU LẠC BỘ GIA sư THỦ KHOA EFC 
Cách 2: Theo dõi trên Facebook: Tùng NT ( Emaìl; tungan h7110 @gmai l.com) 
Cách 3: Theo dõi trên Fage: CaulacbogỉasuthukhoaEFC 
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PHẦN II: HÌNH CHỮ NHẬT 

A B 
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CLB GIA SƯTIIỦ KHOA EFC - THẦY TÙNG NT "DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

■ V 

HÌNH mt ũự ĐOÂN VÀ VÈ ĐẸP CHỬNG MINH 

Chuyên đề 2: Hình chữ nhật 

Mấu 1: Trong hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có AB = 3a/3, BC = 2V2, điểm E thuộc CD sao cho 

. Điêin I ; y) thuộc BE. Biết đường thẳng AC có phương trình X — 5y + 3 = 0, các điểm A, B đều có hoành 


EC = 


4v2 


3 V 3 ' 3 / • & & K & J 

độ nguyên. Tìm tọa độ A,B,C,D của hình chữ nhật ĐS: A(2;l), B( 5;4), C(7;2), D(4;-l) 

Mầu 2: Trong hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có AD = 2AB. Điểm H (■~ \ lầ điểm đối xứng của B qua đường chéo 

AC. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD biết phương trình CD: X - y - 10 = 0 đỉnh c có tung độ âm 
ĐS: A(2;4), B(-l;l), C( 5;-5), D(8;-2) 

Mau 3: Hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có đỉnh B thuộc đường tròn ( C): X 2 + y 2 = 10, đỉnh c thuộc đường thẳng có 
phương trình X + 2y - 1 = 0. Gọi M là hình chiếu của B lên AC. Trung điểm AM và CD lần lượt là N và P(l;l). Tìm 

tọa độ các đỉnh hình chữ nhật biết rằng B có hoành độ dương, c có hoành độ âm ĐS: A(-3; 1) B(l;-3), C(3;-l), D -1 ;3) , 


Mâu 4: Trong mặt phẳng Oxy cho hình chữ nhật ABCD có AB = 2BC. Gọi H là hình chiếu của A lên BD. Gọi E, F lần lượt là 
trung điểm các đoạn CD và BH. Biết A(l;l) , phương trình EF : 3x - y - 10 = 0, E có tung độ âm. Tìm tọa độ B,C,D hình 
chữ nhật ĐS: B(l;5), C(5;- 1 ) , D(l;-1) 

Mầu 5: Trong hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD( AB > BC) . có M là điểm đối xứng của B qua c và N là hình chiếu vuông 
góc của B lên MD. Tam giác BMD nội tiếp đường tròn ( T) có phương trình (x — 4) 2 + (y — l) 2 = 25. xác định tọa độ 
hình chữ nhật ABCD biết phương trình CN: 3x-4y-17=0. Đường thẳng BC qua E(7;0) và điểm M có tung độ âm. 

ĐS: A(- 1; 5), B( 7; 5), c(7; 1), D(- 1; 1) 










Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 


CLB GIA SƯTIIỦ KHOA EFC - THẦY TỪNG NT "DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

Mầu 6: (SỞ GD - BÌNH PHƯỚC). Trong mặt phẳng Oxy. Cho hình thang ABCD vuông tại A,B và AD = 2BC. Gọi H là hình 
chiến vuông góc của điểm A lên BD, E là trung điểm HD. Cho H{— 1; 3), c 4 ), phương trình AE: 4x+y+3=0. Tìm tọa 
độ các đỉnh A, B,D của hình thang. ĐS: A(-l;l) , B(3;3), D(-2;3) 

Mẩu 7: A — 2013: Cho hình chữ nhật ABCD có M đối xứng với B qua c. Điểm N ( 5;-4) là hình chiếu vuông góc của B lên 
DM. Điểm c nằm trên đường thẳng 2x + y + 5 = 0, A(-4;8). Tìm tọa độ B, c ĐS: B{ — 4; —7), c( 1; —7) 

Mầu 8 : Cho hình chữ nhật ABCD . Trên tia đôi của tia AD lấy điểm F (3;3) sao cho DF = DC. Trên tia đối của tia DC lấy 
điểm E sao cho DE = AF. Biết điểm / ( — ; — 7 ) là tâm hình chữ nhật ABCD. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABGD. 
Biết phương trình đường thẳng BE: 3x - 7y - 17 = 0 và B có tung độ dương. A(3;l), B( 8 ;l), C( 8 ; -2), D(3;-2) 

Mẩu 9: Cho hình chữ nhật ABCD, qua B kẻ dường thắng vuông góc AC tại H. Gọi E(17/5;29/5) 

,F(17/5;9/5), G (1;5) lần lượt là trung điểm CH,BH và AD. Tìm tọa độ tâm đường tròn ngoại tiếp ABE. ^ ) 

Mầu 10: Cho hình vuông ABCD có A(— 1: 2). Gọi M, N lần lượt ỉầ trung điểm của AD.DC; K = BN n CM. Viết phương 
trình đirờng tròn ngoại tiếp tam giác BMK biết BN có phương trình: 2x + y — 8 = 0. 

ĐS: o - l) 2 + (y - 3) 2 = 5 
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ĐÁP ÁN CHI tĩết 

HÃY LÀM THEO HƯỚNG DẪN HỌC CỦA THẦY NHÉ !!!!!!!!!!!!!!!! 

* Bài tập được biên soạn theo hướng : " Dự đoán và chứng minh tính chất" được ẩn chứa trong mỗi bài 

1) Xem video khóa học xong rồi bắt đầu làm bài tập 

2) Các em phải tự giải hết các bài tập trước khi xem đáp án 

3) Phải nghĩ ít nhất 30 phút cho những bài khó mới tham khảo đáp án 

4) Ghi lại những kiến thức mình quên, hoặc không biết ra 1 quyển sổ nhỏ 


CHÚC CÁC EM HOC TỐT A A 
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CLB GIA Sư THỦ KI IOA EFC - THẦY TỪNG NT 


"DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

w V 


Mẩu 1: Trong hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có AB — 3 V3, BC — 2 V 2 , điểm E thuộc CD sao cho 

EC = . Điểm I ỌỆ -; thuộc BE, Biết đường thẳng AC có phương trình X — 5y + 3 = 0, các điểm A, B đêu có hoành 

độ nguyên. Tìm tọa độ A,B,C,D của hình chữ nhật 


Giải: B 1: Cỉúmg minh AC vuòng góc BE 

AC = TĩẽTT = V26 

BC 2 

( 1 ) 


A 


3V2 


sinBAC = 


AC 


BE = 


32 


VĨ 3 

ỉ 


+ 8 — 




104 2V26 


4V2 2 

sinEBC = __ = -= ( 2) 

2V26 VĨ 3 


(l)rà (2 


BAH = ẼBC 
mà BAC + BCẢ = 90 


EBC + BCH = 90° 


/71 22 

B 2: Phương trình BE qua Ị và vuồng góc AC: 5* + y — 29 = 0 => AC giao BE = HỈ 

1 11 „ 72 " " r \ 13 ^ 

Trong tam giấc ABC có -j —7 — -—7 + J—— => BH — — => J9(5; 4) ( loại nghiệm còn lại) 

Đíẽm A(5ơ — 3) ưầ AB = 3V2 => A = (2; 1) ( /oại nghiệm ỉẻ) => c(7; 2),D(4; —1) 


B 



2V2 
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CLB GIA Sư THỦ KI IOA EFC - THẦY TÙNG NT 


"DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

w V 


Bài 1: Trong hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có AB — 3V2, BC — 2V2, điểm E thuộc CD sao cho 

EC = — ịp. Điểm I thuộc BE. Biết đường thẳng AC có phưoiig trình X — 5y + 3 = 0, các điểm A, B đều có hoành 

dộ dương. Tìm tọa độ A,B,C,D của hình chữ nhật 


Giải: Cách 2: CM: AC vuông góc BE 

XétÃC.BẼ = (ÃB +~BC).(ẼỈC + CẼ) 

= ÃB.BC + BC 2 +ÃB.CE + ~BC.CE = 8-8 = 0 
=> AC vuòng góc BE 



3 
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CLB GIA Sư THỦ KI IOA EFC - THẦY TÙNG NT 


"DẠY HỌC BẰNG TẤM" 

w V 



Mẩu 2: Trong hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có AD = 2AB. Điểm H (Tr; là điểm đổi xứng của B qua đường chéo 

AC. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD biết phương trình CD: X 
Giải: Ta có H đôi xứng với với B qua AC => A AHC = A ABC => AH 1 HC 


=> A, H, D, c, B nội tiếp đường tròn tâm I, bán kính R = IA = IB = IC=IB 
=> BH 1 HD 

Ta có cosBCĂ = cosACH — — => Sin BCA — —— 

V5 V5 

Cos HCD = cos — 2BCA j = sin 2 BCA = 2 sin BCA. cos BCA = — 

Gọi n = (a; b) là VTCP của đường thẳng HC 


cosHCD = 


a — b I 


1/2. Va 2 + ò 2 5 


= — 7a 2 + 50íi 4- 7 b 2 — 0 <=> 


a = —7h 
7a = -b 


* Kới a. = —7b => n = (7; —1) => PhưoTU/ trìn/i /7C qua H: 7x - y - 40 = 
HC neo = c(5; —5) Phương trình BC qua c, vuông góc CD: X + y =0 


=> Phương trình BC qua c, vuông góc CD: X + y =0 

, ___ __ " 36 

Điểm ổ(t; -t) mà HC = BC => (t - 5) 2 + (t - 5) 2 = — + 

25 

v\ B, H cùng phía so với CD => B(—1; 1) 

Đường thẳng HD qua H, vuông gốc HB\ 3 X + y —22 = 0 

=>D(8;-2)=>A(2;4 ) 


1764 

25 


= 72 ^ 


t = -1 
t = 11 


<=ì> 


5(11;-11) 


* Với 7 a = —b => Phương trình HC: X - 7y + 88/5 = 0 
HC DCD = c (-y; y) (loại) 
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CLB GIA Sư TI lủ KHOA EFC - THẦY TÙNG NT "DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

Mẩu 3: Hệ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có đỉnh B thuộc đường tròn ( C): X 2 + y 2 = 10, đỉnh c thuộc đường 
thẳng có phương trình X + 2y - 1 = 0. Gọi M là hình chiếu của B lên AC. Trung điểm AM và CD lần lượt là 

N (_|;ỉ)và P(l;l). Tìm tọa độ các đỉnh hình chữ nhật biết rằng B có hoành độ dương, c có hoành độ âm 


PHÂN TÍCH Dự ĐOÁN TĨNH CHẤT HÌNH: Phấn tích giả thiết ( Cho p, N, dữ kiện liên quan đến B và C) 
Vẽ hình chuẩn + Giả thiết => Nên úm B => Tỉnh chát hình: PN 1 NB 

A 


Giai: 

Gọi Q là trung điểm BM 
=> NQ // AB, NQ = AB/2 
=> Tứ giác NQCP là hình bình hành 

=> NQ // PC => NQ vuông góc BC 

Xét tam giác NBC có Q là trực tâm tam giác 
ỳ CQ vuông góc NB 
mà CQ //PN 


■— => PN vuông góc BN 


B 



C(1 -2t; t) 


Phương trình BN qua N và vuông góc PN: 2x + y + 1 = 0 

_ _ ( ỵ~ 4 - y- — 1 Q 

Tọa độ B là nghiệm hệ: 12x + y + 1 — 0 B(l; — 3) (Bcó hoành độ dương) 
tacóPC.BC = 0 => C(3;-l) => D(-l; 3) 
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CLB GIA Sư THỦ KI IOA EFC - THẦY TÙNG NT 


"DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

w V 


Mầu 4: Trong mặt phẳng Oxy cho hình chữ nhật ABCD có AB = 2BC. Gọi H là hình chiêu của A lên BD, Gọi E, F lần lượt là 
trung điểm các đoạn CD và BH. Biết A(l;l) , phương trình EF : 3x - y - 10 = 0, E có tung độ âm. Tìm tọa độ B,C,D hình 
chữ nhật 

PHẦN TÍCH: CHỨNG MINH AF 1 EF 


GIẢI: Gọi M là trung điểm AH 

=> MFED là hình bình hành => M là trực tâm ADF => DM vuông góc AF 
Phương trình AF qua A(l; 1) vuông góc EF: X + 3y — 4 = 0 


/17 1\ 

AF giao FE = FÍ^r;gJ 


AF = 


32 

ĩ 


Tử giác AFED nội tiếp => EAF = ẼDF ( cùng chắn cung EF) 
=> AAFE đông dạng ADCB 


DC _ AF 

BC “ FẼ 


= 2 => EF = 2 


V 


2 

5 



E(t; 3t — 10) => E( 3; —1) ( E có tung độ âm) 

Tam giác ADE vuông cân tại D => D(l; —1) hoặc D (3; 1) 

Do D và F nằm vê hai phía của AE => D(l; — 1) => C(5; — 1), B(l; 5) 


EF vuông góc AF 



3x — y - 10 = 0 
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CLB GIA sư THỦ KHOA EFC - THẦY TÙNG NT 


"DẠY HỌC BẰNG TÂM" 


Mầu 5: Trong hệ Oxy cho hình chữ nhật ABCD( AB > BC). có M là điểm đối xứng của B qua c và N là hình chiếu vuông 
góc của B lên MD. Tam giác BMD nội tiếp đường tròn ( T) có phương trình (x — 4) 2 + (y — l) 2 = 25. xác định tọa độ 
hình chữ nhật ABCD biết phương trình CN: 3x-4y-17=0. Đường thẳng BC qua E(7;0) và điểm M c ó tung độ âm. 

/T- ■ 2 J 

Giái: 

Phan tích: Dự đoán và chừng minh Mĩ 1 ỈC 
Giải : Kẻ tiếp tuyến của ( T) d tại M 

Mỵ^ — Bị 

mà tứ giác DBCN nội tiếp =ỳ = ềị 
=>'Nl = M L 

=> NC song song d => Mỉ vuông góc NC 
Phương trình Mĩ: 4x + 3y — 19 = 0 
TacóMI = s=> M(7; -3) hoặc Mị 1; 5)ỉoại 


Phương trình BC qua M, E: X — 7 = 0 
Phương trình DC qua I và vuông gócBC:y 
=> c(7; 1) => B{7; 5) 

(T) giao DC = D( 9; 1) hoặc D(- 1; 1) 

B, D cùng phía CN => D(— 1; 1)^> A(—1; 5) 


= 1 
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CLB GIA Sư THỦ KI IOA EFC - THẦY TÙNG NT 


"DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

w V 


Mầu 6: ( SỞ GD - BÌNH PHƯỚC). Trong mặt phẳng Oxy. Cho hình thang ABCD vuông tại A,B và AD = 2BC. Gọi H là hình 
chiếu vuông góc của điểm A lên BD, E là trung điểm HD. Cho //(— 1; 3), c 4), phương trình AE: 4x+y+3=0. Tìm tọa 
độ các đỉnh A, B,D của hình thang. 


Giải : B 1 : CMR. AE vuòng góc EC 

Gọi F là trung điểm AD => EF II AH => EF vuông góc HD 
=> Tứ giác AFEB nội tiếp đường tròn đường kính BF 
AFCB là. hình chữ nhật =5> AFCB nội tiếp đường tròn đường kính BF 

=> AECB nội tiếp đường tròn => AE vuông góc EC 
=> Phương trình EC qua c, vuông góc AE\ 2x — 8y + 27 = 0 

AE giao EC = E ị--;3j => D(—2; 3) 

Phương trình BĐ\y — 3 = 0 f AH\x + 1 = 0 => A(— 1; 1) 

=> AB. BC = 0 => B{3; 3)( B, H cùng phía AE ) 
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Mau 7: A — 2013: Cho hình chữ nhật ABCD có M đối xứng với B qua c. Điểm N ( 5;-4) là hình chiếu vuông góc của B lên 
DM. Điểm c nằm trên đường thẳng 2x + y + 5 = 0, A(-4;8). Tìm tọa độ B, c 

Phân tích: Dự đoán và chửng minh : AN INC 

A(-4;8) B 


Kẻ AC giao BN tại E 

Tứ giác ADMC là hình bình hành => AC Ị Ị DM => AC 1 BN tại E 
Xét tam giác NBM có EC là đường trung bình 
=> E là trung điểm BN => A ABC — AANC 

=> AN 1 NC => ÃN. NC = 0 => c(l; -7) 

Phương trình AC:.... 

B là điểm đối xứng N qua AC => B(—4; —7) 
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CLB GIA Sư TI lủ KHOA EFC - THẦY TÙNG NT "DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

Mấu 8: Cho hình chữ nhật ABCD. Trên tia đối của tia AD lấy điểm F (3;3) sao cho DF = DC. Trên tia đổi của tia DC lấy 
điểm E sao cho DE = AF. Biết điểm / —T) là tấm hình chữ nhật ABCD. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD. 

V V 2 2 J ■ V V 

Biết phương trình đường thẳng BE: 3x - 7y - 17 = 0 và B có tung độ đương. 

Phần tích vk và chừng minh tam giác EFB vuông cần tại F 

Giải: *Tacó ED = FA, AD = DC = AB => A FDE — ABAF EF = FB 


=> EFD = FBẢ mà FBÂ + DFB = 90°^ EFD + DFB = 90° F(3;3) 
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Mau 9: Cho hình chữ nhật ABCD, qua B kẻ đường thẳng vuông góc AC tại H. Gọi E(17/5;29/5) 
,F(17/5;9/5), G( 1;5) lần lượt là trung điểm CH,BH và AD. Tìm tọa độ tâm đường tròn ngoại tiếp ABE. 



Giải: AGEF là hình bình hành 


=> FÉ = AG = GD => A(l; 1), D ( 1; 10) 

Tam giác ABE có EF vuông góc AB, BH vuông góc AE => F là trực tâm 
Phương trình AE: — 2x + y + 1 = 0 

Phương trình BH qua F và vuông góc AE: X 4- 2y —7 = 0 
Phương trình AB: y — 1 = 0 => BH giao AB tại B = (5; 1) 


C 

Gọi I(a; b)là tâm đường tròn ngoại tiếp AABE => ỈA = IB = IC 


=>I(3;3) 
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Mấu 10: ( CHUYÊN HƯNG YÊN - 2015) 

Cho hình vuông ABCD có A(— 1; 2). Gọi M,N ỈẰn ỉượt /à trung điểm của AD,DC; K = BN n CM. Viết phương 
trình đường tròn ngoại tiếp tam giác BMK biết BN có phương trình: 2x + y — 8 = 0. 

Giải: Chứng minh: BN vuông góc CM 



Đường tròn ngoại tiếp tam giác BMK tâm /(1; 3)và R = IM = IA = \Ỉ 5 


(* - l) 2 + (y - 3) 2 = 5 
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Lịch phát video: 19h ngày thứ 4, chủ nhật hàng tuân. ( Dự kiến) 


* Các em học sinh có thế học theo một trong các các sau đấy: 


Cách 1: Đăng kí và theo dõi kênh Youtube: CÂU LẠC BỘ GIA sư THỦ KHOA EFC 
Cách 2: Theo dõi trên Facebook: Tùng NT ( Email: tungan h7110 @gmai l.com) 
Cách 3: Theo dõi trên Fage: CaulacbogiasuthukhoaEFC 
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ĐE BAI; TAM GIAC VA ĐƯƠNG TRON 

Bài 1: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn ( C), đường phân giác trong và ngoài của A cắt dường tròn lần 
lượt tại M ( 0;-3) và N ( -2;1). Tìm tọa độ đỉnh B, c biết đường thẳng BC qua E ( 2;-l) và c có hoành độ dương 

Bài 2: Trong hệ Oxy, hãy tính diện tích tam giác ABC biết H ( 5;5), I(5;4) lần lượt là trực tâm và tâm đường 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC, phương trình cạnh BC: X + y - 8 = 0 . 

Bài 3: Trong hệ Oxy, gọi H( 3;-2), I (8; 11), K ( 4;-l) lần lượt là trực tâm, tâm đường tròn ngoại tiếp, chân 
đường cao hạ từ A của tam giác ABC. Tìm tọa độ A, B,C 

Bài 4: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm I (-2;0), A(3;-7), trực tâm H(3;-l). Tìm c biết c có hoành 
độ dương 

Bài 5: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn đường kính AD, M(3;-l) là trung điểm BC. Đường cao kẻ từ B 
của tam giác ABC đi qua E (-l;-3), điếm F ( 1;3) nằm trên đường AC. Viết ptcạnh BC và tìm A biết D ( 4;-2) 

Bài 6: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm I ( 1;2), bán kính R = 5. Chân đường cao kẻ từ B và c lần 
lượt là H ( 3;3) , K( 0;-l). Viết phương trình đường tròn ngoại tiếp tứ giác BCHK biết A có tung độ dương 

Bài 7: Trong hệ Oxy cho tam giác ABC có trực tâm H(3;0), trung điểm BC là I(6;l). Đường thẳng AH có 
phương trình X + 2y — 3 = 0 .Gọi D, E lân lượt là chân đường cao kẻ từ B, c. Xác định tọa độ các đỉnh tam 
giác ABC biết đường thẳng DE có pt: X - 2 = 0, D có tung độ dương 

Bài 8: ( SỞ GD - QN) Trong hệ Oxy cho tam giác ABC có trực tâm H, phương trình AH: 3x “ y + 3 = 0, trung 
điểm cạnh BC là M(3;0), gọi E và F lân lượt là chân đường cao hạ từ B, c đến AC, AB. Phương trình đường 
thẳng EF là x - 3y + 7 = 0. Tìm tọa độ điểm A biết A có hoành độ dương 
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Bài 1: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn ( C), đường phân giác trong và ngoài của A cắt dường tròn lần 
lượt tại M ( 0;-3) và N ( -2;1). Tìm tọa độ đỉnh B, c biết đường thẳng BC qua E ( 2;-l) và c có hoành độ 


dương 

Giải: Ta có AN vuông góc AM 
MN qua 0 và MN là đường kính 

R=^- = y [5 Tấm n-l-.-í) 

2 

Phương trình (C): o + l) 2 + (y + l) 2 = 5 
MTV = (-2; 4) 

Phương trình BC qua E ( 2; —l)có VTCP n = (1; —2) 

10 - 2) - 2(y + 1) = 0 => X - 2y - 4 = 0 
Tọa độ B, c /à nghiệm hệ ( CỊgiao BC, 

=> 5(—2; —3)và c 0-0 
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Bài 2: Trong hệ Oxy, hẵy tính diện tích tam giấc ABC biết H ( 5;5), I(5;4) lần lượt là trực tâm và tâm đường 
tròn ngoại tiếp tam giác ABC, phương trình cạnh BC: X + y - 8 = 0 . 

Giải: Đương thẳng AI cắt đường tròn tại Á 
Xét tứ giác HBA'C có 
HA // A'B ( cùng vuông góc AB) 

BH // A'C ( Cùng vuông góc AC) 

Kẻ IM vuông góc BC => M là trung điểm BC cũng là trung điểm HA' 

Phương trình IM: X - y -1 = 0 

Tọa độ M là giao điểm IM và BC: ^ M = 

=> Tọa độ A’(4;2)=> A ( 6;6) x + y ~ 8 = 0 

Ta có d(Ạ; BC ) = = 2 V 2 

BC = 2 MC = 2 -/M 2 = V- 4/ 2 - /M 2 = 3V2 



$ầABC ~ 2 d(A; BC).BC — 6 
















CLB GĨA sư THỦ KHOA E FC - THẦ Y TÙNG NT _ 

Bài 3: Trong hệ Oxy, gọi H( 3;-2), I (8;11), K ( 4;-l) lần lượt là trực tâm, 
đường cao hạ từ A của tam giác ABC. Tìm tọa độ A, B,c 

Giải: Phương trình AH: X - y - 5 = 0 

Phương trình BC qua K và vuông góc AH: X + y - 3 = 0 
Gọi M là trung điểm BC => IM vuông góc BC => M ( 0;3) 

Kẻ đường kính AD => DBHC là hình bình hành. 

=> M là trung điểm HD 
Xét tam giác AHD có IM là đường trung bình: 

=> Jtì = 2ĨM => A{ 19; 14) 

R = VĨ2Ĩ + 9 = Vl30 

=> Phương trình ( c): (x — 8) 2 + (y — ll) 2 = 130 
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đường tròn ngoại tiễp, chân 



B,c lằgiaođiẽm BC vằ (C) =* B(l; 2),c(-l;4) hoặc B(-l; 4), C(l; 2) 
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Bài 4: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm I ( 
độ dương 


Giải AH = (0; 6) 

ĨM = (a +2; b) 


CM: AH = 2 IM 


R = AI = V25 + 49 = /74 

=> Phương trình ( c): {x + 2) 2 + y 2 = 74 
Phương trình BC vuông góc ỈM tại M: y — 


BC giao ( C)tại B,c => c (—2 + Vỏ 5 j 3) 
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2;0), A(3;-7), trực tâm H(3;-l). Tìm c biết c có hoành 


=> M ( -2; 3) 



0 
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Bài 5: Trong hệ Oxy cho tam giác ABC có trung tuyến AM và đường cao AH lân lượt có phương trình: 

13x — 6y — 2 = 0, X - 2y -14 = 0. Tìm tọa độ các đỉnh tam giác ABC biết tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 
ABC là I(-6;0) 


Giải: AH giao AM = A(-4;-9) 

Điểm M ịm; 

Ta có AH // IM ( Cùng vuông góc BC) => m = 2 
=> M(2;4) 

=> Phương trình BC qua M, vuông góc IM: 2x +y - 8 = 0 
Phương trình đường tròn ( c ) có bán kính R = ỈA = v85 
(C) o + 6) 2 + (y) 2 = 85 



BC giao ( C) tại B(3;2), C(l;6) hoặc B(l;6) p c(2;3) 
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Bài 5: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn đường kính AD, M(3;-l) ỉà trung điểm BC. Đường cao kẻ từ B 
của tam giác ABC đi qua E (-l;-3), điểm F ( 1;3) nằm trên đường AC. Viết ptcạnh BC và tìm A biết D ( 4;-2) 

Giải: Gọi H là trực tâm tam giác ABC => BH CD là hình binh hành 


£(-1;-3) 



M là trung điếm BH => H ( 2; 0) 

HẼ = (-3;-3)=> H^=(l;-1) 

Phương trình BE: X + 1 — (y + 3) — 0 => X “ y — 2 
Phương trình AC‘.X + y — 4 — 0 
Phương trình DC:x — y — 6 = 0 
c — AC giao DC => C(5; — 1) => B{ 1; —1) 

Phương trình BC : y + 1 = 0 

Phương trình AH vuông góc BC 
F(1:3) x-2 = 0 

AC giao AH = A => A( 2; 2) 


= 0 
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Bài 6: Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm I ( 1;2), bán kính R — 5, Chân đường cao kẻ từ B và c lần 
lượt là H ( 3;3) , K( 0;-l). Viết phương trình đường tròn ngoại tiếp tứ giác BCHK biết A có tung độ dương 


Chừng minh'. AI vuông góc HK 

TẴ — {a — l;b - 2 ) 

ĩĩĩc = (^A'\ => 3(a - 1)+ 4(ò - 2) = 0 

HK=ựi-A) => A( —3; 5) 

ỈA = J{a - l) 2 + (b - 2) 2 = 5 

Phương trình AB: 2x + y + 1 = 0 

=> AB giao ( c) = B{ 1; -3) ,AC giao ( C) = c ( 6,2) 



Phương trình đường tròn ngoại tiếp BCHK có tầm M 





trung điểm BC 


4 
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Bài 7: Trong hệ Oxy cho tam giác ABC có trực tâm H(3;0), trung điểm BC là I(6;l). Đường thẳng AH có 
phương trình X + 2y — 3 = 0 .Gọi D, E lần lượt là chân đường cao kẻ tử B, c. Xác định tọa độ các đỉnh tam 
giác ABC biết đường thẳng DE có pt: X - 2 = 0, D có tung độ dương 


Giải: Gọi K là trung điểm AH 
Tứ giácADHE nội tiếp đường tròn ( Cj ) tâm K 
Tứ giác BEDC nội tiếp đường tròn ( c 2 ) tâm I 
( c 1 ) giao ( C 2 ) tại ED => IK vuông góc ED 

Phương trình IK qua I vuông góc DE : y - 1 = 0 
IK giao AH = K(l;l) => A ( -1;2) 

D( 2;t ) mà KA = KD => D ( 2;3) 

Phương trình AC qua A, D: X - 3y +7 = 0 

Phương trình BC qua I vuông góc AH: 2x - y - 11 = 0. 

= > c (8;5) , B ( 4;-3) 
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Bài 8: ( SỞ GD - QN) Trong hệ Oxy cho tam giác ABC có trực tâm H, phương trình AH: 3x - y + 3 = 0, trung 
điểm cạnh BC ỉà M(3;0), gọi E và F lần lượt là chân đường cao hạ từ B, c đến AC, AB. Phương trình đường 
thẳng EF là X - 3y + 7 = 0. Tìm tọa độ điểm A biết A có hoành độ dương 


Gọi 1 trung diêm AH Tứ giác ẮÉHF nội tỉêp và bồn điếm B n c, E, F cùng thuộc một 
dường tròn nên IM 1EF (đoạn nổi lâm vuông góc với dây chung). 

Ta cỏ: IEF = ABE (cùng phụ góc A hoặc cùng phụ gòc EHF) 

vá: ABE=-EMF=IME => MEI = 90° => MFI = MEI=90°. 

2 

Do đó tử giấc ME1F nội Liềp dường tròn dường kính IM, Lâm lả trưng diểm J của IM. 

( Dường tròn (Jị ỉà đường tròn Euỉer ) 

Đường thăng IM qua M vã vuông gỏc EF nên có phương trình: 3x + y - 9 = 0. 
ĩ lá giao đicm của Aỉĩ và IM nên tọa độ đicm I lá nghiệm của hệ phương trinh: 


cua Aí I va IM 

3x-y + 3 = 0 
[3x + y-9 = 0 


1 ( 1 ; 6 ). 


Đưởng tròn đường kính ỈM có tâm J(2 ; 3) và bủn kính r = JM = -v/ĩcT nên cỏ phưcm 
trình: (x-2) i + (y-3) ỉ = 10, 

Tọa độ điêtn E lá nghiệm của hệ phương trình; 


jx-3y + 7 = 0 

X = 5 

Ị(x-2) 2 +(y-3) 2 =10 O< 

hoãc ị 

Ly = 4 ' l 


X = -1 

y = 2 


E(5 ; 4) hoặc E(-l;2). 



Vi A e AH nên A(a, 3a + 3) 

Ta có: LA = lEo 1A‘ = ÍE' o(a-l) 2 + (3a-3) 2 = 20 oa = l±>/2 
Vì Acóhoành đỏ dương nén A( 1+V2;6 +ĩ\ỊĨ). 
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Lịch phát video: 19h ngày thứ 4, chủ nhật hàng tuân. ( Dự kiến) 


* Các em học sinh có thế học theo một trong các các sau đấy: 


Cách 1: Đăng kí và theo dõi kênh Youtube: CÂU LẠC BỘ GIA sư THỦ KHOA EFC 
Cách 2: Theo dõi trên Facebook: Tùng NT ( Email: tungan h7110 @gmai l.com) 
Cách 3: Theo dõi trên Fage: CaulacbogiasuthukhoaEFC 
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ĐE BAI: TAM GIAC - Tữ GIAC NOI T T EP 


Bài 1: Cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn đường kính AC. Điếm M(3;-l) là trung điểm BD , C(4;-2). 

Điểm N(-l;-3) nằm trên đường thẳng qua B và vuông góc AD. Đường thẳng AD qua P(l;3). Tìm tọa độ AB,D 

Bài 2: Cho tam giác ABC nhọn có A(-l;4), trực tâm H, đường thẳng AH cắt BC tại M, CH cắt AB tại N, Tâm 
dương tròn ngoại tiếp tam giác HMN là I(2;0), đường thẳng BC đi qua điểm p (l;-2). Tìm tọa độ các đỉnh B,c 
biết B thuộc đường thẳng X + 2y - 2 = 0 

Bài 3: Cho tam giác ABC có A (-1;4), các đường cao AM, CN và trực tâm H. Tâm đường tròn ngoại tiếp HMN 
là I ( 2;0). Đường thẳng BC đi qua p (l;-2). Tìm tọa độ các đỉnh tam giác ABC, biết B thuộc đường thẳng 
d: X + 2y - 2 = 0. 

Bài 4: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có A (2;2). Biết điểm M(6;3) thuộc cạnh BC, N(4;6) thuộc CD. Tìm 
tọa độ đỉnh c 

Bài 5: Trong hệ Oxy cho tam giác ABC, Gọi E, F lần lượt là chân đường cao hạ từ B, c. Tìm tọa độ điểm A biết 



, phương trình đường BC là X + 3y - 4 = 0 và B có tung độ dương. 
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Bài 6: Cho đường tròn ( c ) có tâm I có hoành độ dương. ( C) qua điểm 

A (-2;3) và tiếp xúc đường thẳng ( dị ): X + y + 4 = 0 tại B. ( C) cắt đường thẳng (d 2 ): 3x + 4y - 16 = 0 tại c 
và D sao cho ABCD là hình thang có AD // BC, hai đường chéo AC và BD vuông góc với nhau. Tìm tọa độ 
B,C,D. 

Bài 7: Trong hệ Oxy cho tam giác ABC có trực tâm H(3;Q), trung điểm BC là I(6;l). Đường thẳng AH có 
phương trình X + 2y — 3 = 0 .Gọi D, E lần lượt là chân đường cao kẻ từ B, c. Xác định tọa độ các đỉnh tam 
giác ABC biết đường thẳng DE có pt: x - 2 = 0, D có tung độ dương 

Bài 8: (CHU VĂN AN-2015) 

Trong hệ Oxy, cho tam ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp là I (-2;1) thỏa mãn AIB = 90°, chân đường cao kẻ 
từ A đến BC là D (-1;-1), đường thẳng AC qua M(-l;4). Tìm tọa độ A, B biết A có hoành độ dương. 

Bài 9: Cho tam giác ABC vuông cân tại A. Gọi M là trung điểm BC. G là trọng tâm tam giác ABM, điểm D( 7;-2) 
là điểm nằm trên MC sao cho GA = GD. Tìm tọa độ A, lập phương trình AB biết hoành độ điểm A nhỏ hơn 4 
và AG có phương trình 3x - y -13 = 0 
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Bài 1: Cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn đường kính AC. Điểm M(3;-l) là trung điểm BD , C(4;-2). 

Điếm N(-l;-3) nằm trên đường thẳng qua B và vuông góc AD. Đường thẳng AD qua p(l;3), Tìm tọa độ A, B,D 


Hướng dần giải 

Gọi điểm D (a;b) => £(6 - a; -2 - b) 

TacóBN//CD( Cùng vuông góc AD) 
BN = (a — 5; b — 1) a — 5 b — 1 

CD — (a — 4; b + 2) a — 4 b — 2 

PD = (a - l;b - 3) 

Mà PD vuông góc CD => PD. CD = 0 

=> a = 4 hoặc a = 5 

■ 



D 


ĐS:A{2; 2), B(l; —1),0(5; — 1) 




C(4; -2) 
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"DẠY HỌC BẰNG TÂM" 

w V 


Bài 2: Cho tam giác ABC nhọn có A(-l;4), trực tầm H, đường thẳng AH cắt BC tại M, CH cắt AB tại N. Tâm 
dương tròn ngoại tiếp tam giác HMN là I(2;0), đường thẳng BC đi qua điểm p (l;-2). Tìm tọa độ các đỉnh B,C 
biết B thuộc đường thẳng X + 2y - 2 = 0 


Giải: Ta có tứ giác MBNH nội tiếp dường tròn tâm I đường kính BH 

Ta CÓP (2 — 2 1; t) =^> H (2 + 2t; —t) 

ÃỀ = (2t + 3;-t-4) 

B?=(2t- 1; —2 - t) 

IỈĨ.bP = 0 =* t = -1=> P(4; -1) 

Phương trình BC\X — 3y — 1 = 0 

Phương trình AC qua A vuông góc BH: 2x — y + 6 = 0 


B( 2 - 



= c = (-5; -4) 
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w V 


Bài 3: Cho tam giác ABC có A (-1;4), các đường cao AM, CN và trực tâm H. Tâm đường tròn ngoại tiếp HMN 
là I ( 2;0). Đường thẳng BC đi qua p (l;-2). Tìm tọa độ các đỉnh tam giác ABC, biết B thuộc đường thẳng d: X 
+ 2y-2 = 0. 


Giải: Tứ giác HNBM nội tiếp đường tròn đường kính HB tâm I (2;0) 
Điểm B (2-2t;t) thuộc đường thẳng d: X + 2y - 2=0 => //(2 4- 2 1; — t) 

Ta có ÃH vuông gócBP^t = -1 => 4; -1), H( 0; 1) 

Đường thằng BC:x — 3y — 7 = 0 

Đường thẳng AC: 2x — y + 6 = ồ 

=> C(-5;-4) 


4(—1; 4) 
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Bài 4: Trong hệ Oxy cho hình vuông ABCD có A (2;2). Biết điểm M(6;3) thuộc cạnh BC, N(4;ó) thuộc CD. Tìm 
tọa độ đỉnh c 


Gọi ỉ í5; lầ trung điểm MN 

= > Phương trình đường tròn ( C) ngoại tiếp tam giác MNC 

Có R = IN = ( c ) (* - 5) 2 + (y -1) =Y 

AC giao ( C) tại E, Vì AC là phân giác góc MCN => Cung ME = cung EN 

Phương trình IE qua I và vuông góc MN: 4x - 6y + 7 = 0 

7 

'2 

Phương trình AC:x — y — 0 
AC giao (C) — C(6; 6) 
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Bài 5: Trong hệ Oxy cho tam giác ABC, Gọi E , F lần lượt là chân đường cao hạ từ B, c. Tìm tọa độ điểm A biết 
rằng E (7; 1), F I ^; -“V phương trình đường BC là X + 3y - 4 = 0 và B có tung độ dương. 


I 7 • 

Giãi: 


Ta có tứ giác BFEC nội tiếp đường tròn đường kỉnh BC 

Tằm /(4 — 3t; t)thuộc BC 
ÌE = ỈF => t = 0 => /( 4 ; 0 ) 

Bần kinh R — ỈE — Vĩõ 

=> Phương trình đường tròn (c) (x — 4) 2 + y 2 = 10 
BC n (C) = B( 1; T)và C{ 7; -1) 

BF giao CE tại Ai 7; 9) 


có tâm ỉ Ih trung điểm BC A 
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Bài 6: Cho đường tròn ( c ) có tâm I có hoành độ dương. ( C) qua điếm 

A (-2;3) và tiếp xúc đường thẳng ( d : ): X + y + 4 = 0 tại B. ( C) cắt đường thẳng (d 2 ): 3x + 4y- 16 = 0 tại c 
và D sao cho ABCD là hình thang có AD // BC, hai đường chéo AC và BD vuông góc với nhau. Tìm tọa độ 


B,C,D 


. ? , 


Có ABCD là hình thang nội tiếp ( C) = > ABCD là hình thang cân 
Gọi K là giao điếm của AC và BD 

=> Tam giác BKC là tam giác vuông cân tại K => Góc KCB = 45° 

C^ẤĨB = 90 °^> 


mà d 1 vuông góc IB => AI // dj 


R = ỈA = IB = d(A;di) = 


5VĨ 


Phương trình Aỉ: X + y — 1 = 0 => Ị(t; 1 — t) 

SV2 1 9 

ỈA = —— => CL = —hoặc a = — — (loại) 

2 2 2 

B /à hình chiểu của ỉ trên dị => B(—2; —2) 

lý / l\ z 25 
Phương trình ( c): Ịx— — Ị +ly — — 1 = — 



(C) nd 2 = C(4;1),D(0;4) => B(-2;-2) 
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w V 


Bài 7: Trong hệ Oxy cho tam giác ABC có trực tâm H(3;0), trung điểm BC là 1(6; 1). Đường thẳng AH có 
phương trình X + 2y — 3 = 0 .Gọi D, E lần lượt là chân đường cao kẻ từ B, c. Xác định tọa độ các đỉnh tam 
giác ABC biết đường thẳng DE có pt: X - 2 = 0, D có tung độ dương 


Giải: Gọi K là trung điếm AH 

Tứ giác ADHE nội tiếp đường tròn ( Ci ) tâm K 

Tứ giác BEDC nội tiếp đường tròn ( c 2 ) tâm I 

( ) giao ( C 2 ) tại ED => IK vuông góc ED 

Phương trình IK qua I vuông góc DE : y - 1 = 0 
IK giao AH = K(l;l) => A (-1;2) 

D( 2;t) mà KA = KD => D ( 2;3) 

Phương trình AC qua A, D: X - 3y +7 = 0 

Phương trình BC qua I vuông góc AH: 2x - y - 11 = 0. 

=> c (8;5) , B ( 4;-3) 
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BÀI 8: ( CHƯ VẤN AN - 2015) 

Trong hệ 0xy, cho tam ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp là I (-2;1) thỏa mãn AIB = 90°, chân đường cao kẻ 
từ A đến BC là D (-1;-1), đường thẳng AC qua M(-l;4). Tìm tọa độ A, B biết A có hoành độ dương. 

Ta có góc AIB = 90° => Góc ACB = 45° ( Góc nội tiếp) 

= > Tam giác ADC vuông cân => AD = DC 
Mà IA = IC — > DI là đường trung trực AC 

Phương trình AC qua M(-l;4) và có ỈD = (1; —2) /à VTPT X — 2y + 9 = 0 
Gọi DI giao AC tại E => E(-3;3) 

Gọi (C') lầ đường tròn tâm E bán kính ED => (£'): (x 4- 3) 2 + (y — 3) 2 = 20 
Tọa độ A, c là giao điểm của (C')vầ AC => A( 1; 5) 

Phương trình BC qua D{— 1; — 1), nhạn DA = (2,6) ỉàVTPT: X. + 3y + 4 = 0 
Phương trình đường tròn ngoại tiếp tam giảc ABC'. 

(C); o + 2) 2 + (y - l) 2 = 25 
B = ỔCn(C)=>£(2;-2) 
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Bài 9: Cho tam giác ABC vuông cân tại A. Gọi M là trung điểm BC. G là trọng tâm tam giác ABM, điểm D( 7;-2) 
là điểm nằm trên MC sao cho GA = GD. Tìm tọa độ A, lập phương trình AB biết hoành độ điểm A nhổ hơn 4 
và AG có phương trình 3x - y -13 = 0 


Giải: NG là trung trực BA => GA = GB = GC 
=> G là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC 

=> Góc AGD = 2 góc ABC = 90 0 
= > AG vuông góc GD 
d(D;AG~) = Vĩõ = GD 


Điểm A(a; 3a — 13) ^ ^ 

' ' _ “ ZL => A (3; —4) 

AD = GD.ypĩ = V2Õ 

Phương trình AB qua A và tạo với AG góc a với cosa 


AN 

ÃG 


B 



AB\ * — 3 = 0 
AB\ 4x — 3y - 24 = 0 
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Bài tập tổng họp khóa Oxy 

Bài 1: Cho hình vuông ABCD có A(— 1; 2). Gọi M, N ĩần lượt ỉầ trung đíểĩn của AD,DC; K = BN n CM. Viết 
phương trình đường tròn ngoại tiếp tam giác BMK biết BN có phương trình: 2x + y — 8 = 0. 

Bài 2: Cho tam giác ABC cân tại A, gọi D là trung điểm AB,D có tung độ dương, điểm I (11/3; 5/3) là tâm 
đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. Điểm E ( 13/3;5/3 ) là trọng tâm tam giác ADC. Điểm M( 3;-l) thuộc DC 
và N ( -3;0) thuộc AB. Tìm tọa độ A,B,( 

Bài 3: Trong mặt phẳng Oxy choa tam giác ABC cân tại B nội tiếp đường tròn ( C): X 2 + y 2 — lOy — 25 = 0 
Có I là tâm ( C). Đường thẳng BI cắt ( C) tại M ( 5;0), đường cao kẻ từ đỉnh c cắt đường tròn tại 

N (~Y~> — 0 . Tìm tọa độ A, B,c biết A có hoành độ dương. 

Bài 4: ( SỜ GD - BÌNH PHƯỚC). Trong mặt phẳng Oxy. Cho hình thang ABCD vưông tại A,B và AD = 2BC. Gọi H là hình 
chiếu vuông góc của điểm A lên BD, E là trung điểm HD. Cho H{— 1; 3), c ^; 4^, phương trình AE: 4x+y+3=0. Tìm tọa 
độ các đỉnh A, B,D của hình thang. 

Bài 5: Cho tam giác ABC có tâm đường tròn bang tiếp của góc A là K (2;-9), B(-3;-4), A(2;6). Tìm tọa độ c 
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BÀI 1: ( CHUYÊN HƯNG YÊN - 2015) 

Cho hình vuông ABCD có i4(—1; 2). Gọi M, N lan lượt /à trung điềm của AD,DC; K = BN n CM. Viết phương 
trình đường tròn ngoại tiếp tam giác BMK biết BN có phương trình: 2x + y — 8 = 0. 


Giải: Chứng minh: BN vuòng góc CM 

Gọi p ỉầ trung điểm BC,AP n BN — H => AH vuòng góc BN 


Atì = d(A;BN) 


1-2 + 2-81 8 


BP 1 
tcmBAP = —■ = ^ 
AB 2 


V5 V5 r 

=> cosBAP = 




1 2 
1 + 1/4 Vs 


ĨTT7-, AH i4/í 

Trong tam giác ABH: cosBAH = -rr 1 => AB = 


AP giao BM tại ỉ 
11 18 


AB 

AP _ 
Aỉ = IP = = Vs 


cos 77A7/ 




H 


5 ' 5 


/à hìn/i chiếu A trên BN => Aỉ = ~AF => 7(1; 3) 

8 


Đườnợ tròn ngoại tiẽp tam giác BMK tàm 7(1; 3)i?à R = ỈM = ỈA = V5 



(x — l) 2 + (y — 3) 2 — 5 
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Bài 2: Cho tam giác ABC cân tại A, gọi D ỉà trung điểm AB,D có tung độ dương, điếm 1(11/3; 5/3) là tâm đường tròn 
ngoại tiếp tam giác ABC. Điểm E ( l3/3;5/3 ) là trọng tâm tam giác ADC. Điểm M( 3;-l) thuộc DC và N (-3;0) thuộc AB. 
Tìm tọa độ A,B,C 


Giải: Gọi P,K,Q lần lượt là trung điểm BC,AD,AC 

CE - CG - 2 
Xét tam giác CKD có — = — = — 

CK CD 3 

=> EG song song KD 

mà KD vuông góc Dỉ => EG vuồng góc D/(l) 

Ta có IG vuông góc ĐQ => Ị /à trục tấm tam giấc DEG 
=> Phương trình DG vu ồng góc Eỉ , qua M( 3; — 1) : X — 3 = 0 

=> Điểm D(3; a ) 
mà DĨỈ.DĨ = 0 => D(3;3) 

Phương trình AB qua ND: X — 2y + 3 = 0 

Phương trinh AP qua ĩ và vuòng góc DE:x — y — 2 — 0 

AP giao AB = A ( 7; 5) ^ B{— 1; 1) 

Phương trình BC qua B vuông góc AP: X + y = 0 
=> BC giao CD = C( 3; —3) 



JV(-3;0) 
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BÀI 3: Trong mặt phẳng Oxy choa tam giác ABC cân tại B nội tiếp đường tròn ( C): X 2 + y 2 - lOy — 25 = 0 
Có I là tâm ( C). Đường thẳng BI cắt ( C) tại M ( 5;0), đường cao kẻ từ đỉnh c cắt đường tròn tại 
N — “V Tìm tọa độ A, B,c biết A có hoành độ dương. 

Giải: Ta có BI là phân giác góc B 


Ta có Bi = Cị ( Củng phụ góc BAC ) => Sổ đo cung NA — cung AM => ỈA vuông góc MN 



Aí(5; 0) 
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Bài 4: ( SỞ GD - BÌNH PHƯỚC). Trong mặt phẳng Oxy. Cho hình thang ABCD vuông tại A,B và AD = 2BC. Gọi H là hình 
chiếu vuông góc của điểm A lên BD, E là trung điểm HD. Cho H(— 1; 3), cị^\T\, phương trình AE: 4x+y+3=0. Tìm tọa 
độ các đỉnh A, B,D của hình thang. 


Giải: B 1: CMR : AE vuông góc EC 

Gọi F là trung điểm AĐ => EF Ị Ị AH => EF vuông góc HD 
=> Tív giác AFEB nội tiếp đương tròn đương kính BF 
AFCB Ik hình chữ nhạt => AFCB nội tiếp đường tròn đường kính BF 

=> AECB nội tiếp đường tròn => AE vuông góc EC 
=> Phương trình EC qua c, vuông góc AE: 2x — 8y + 27 = 0 

AE giao EC = E ị- ĩ ; 3 j => D(-2; 3) 

Phương trình BD:y — 3 = 0 ,AH:x + 1 = 0 => A(— 1; 1) 

=> AB.BC = 0 => B(3) 3)( B,H cùng phía AE ) 


A F D 
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Bài 5: Cho tam giác ABC có tâm đường tròn bang tiếp của góc A là K (2;-9), B(-3;-4), A(2;6). Tìm tọa độ c 

Bổ đề: Tâm đường tròn bang tiếp tam giác là giao của phân giác góc trong một góc với 1 trong 2 phân giác 
góc ngoài ( của 2 đỉnh còn lại) 

Giải: Phương trình AK: X - 2 = 0 
Tìm B' đổi xứng B qua AK: => B' (7;- 4) 

Phương trình AC: 2x + y “ 10 = 0 

Phương trình ( d) phân giác trong góc B vuông góc cới BK tại B Ẽ(-3- 
BK= (5;-5) 

Phương trình d:x — y — 1 = 0 
Gọi A'ăồi xủng A qua d. => PT AA f \ X + y — 8 = 0 

AA’giao d = M [Ậ-C\ => A' = (7; 1) 

=>^ = (10; 5) => n = (1; —2) 

Phương trình BC: l(x + 3) — 2(y + 4) = 0 

X — 2y —5 = 0 
AC giao BC = c ( 5; 0) 
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